Dang. Bi¢u dién cung lueng giac trén duong tron lugng giac

D€ biéu dién cung luong gidc trén dudng tron lugng gidc, ta thudng st dung cac két qua sau:

e Cung c6 s6 do o (a°) va cung c6 sb do o + k27 (a° + k360°) c6 cung diém biéu dién trén
duong tron lugng giac.

A 4 o 2 SR o » A kZTC
e SO diém trén duong tron lugng giac bi€u dién cung lugng giac c6 so do dang o + — (hay
m

(]

k360 ’ : o orio Lx
a®+ ) (Vi k 1a so nguyén va m la so nguyén duong) la m diém. Tu d6 dé bi€u dién cac

cung lugng gidc do, ta cho k chay tir 0 dén m — 1 rdi biéu dién cac cung do.

- o x P 5 - oo T
Vidu 6. Biéu dién cung lugng gidc trén duong tron lugng giac ¢6 so do T

Loi giai.
or =« £ 5o . 9 -
Ta cé 77 +2-27. Do d6 diém biéu dién cung lugng giac T trung véi
T .. T
di€ém bi€u dién cung lugng giac 1

2 Ao 9 97[ N - R ~ .~ 2 2 -
Véy diém cuoi cua cung a la diém chinh gitta M cua cung nho AB.

any
7/

Vi du 7. Biéu dién cung lugng giac trén dudng tron lugng gidc c6 sb do —765°.

Loi giai.
Tacé —765° = —45° —2-360°. Do d6 diém biéu dién cung ludng gidc —765°
trung véi di€ém bi€u dién cung luong gidc —45°. Lai ¢ 350 = & Ta chia

dudng tron thanh 8 phan biang nhau.

y
Khi d6 diém M biéu dién géc c6 sd do —765°. Al /‘
Q

B
D\A
X
M
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Vi du 8. Biéu dién cic cung lugng gidc c6 s6 do x = k7 v6i k 12 s6 nguyén tiy y.

Lui gidi.
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k2w o 2 gem - » R
Tacox=km= - Vay c6 2 diém biéu dién cung lugng gidc c¢6 so do k7. y

B
e VGi k=0, x =0, dugc biéu dién bsi diém A.
e VGi k=1, x=m, dugc biéu dién bsi di€m A’. Al A
0 X
B/

’ ., s, A 7: 2. N A ~ . 24 v .« A ., .
Vidu 9. Cho cung lugng giac c6 so do x = 1 + k7 voi k 1a sO nguyén tuy y. C6 bao nhiéu gia tri k
théa man x € [27;57]?

7
) r +kn>2m k> 1
Loi giai. Giai hé bat phuong trinh T & 19°
1 +kmw <5m k< )

. 7 19 . AT . .
T d6, d€ x € [27; 57| thi I <k< R Vi k 1a so nguyén nén c6 3 gia tri cua k, 1a 2,3, 4, thoa man ycbt.

. T okm . 4
Vidu 10. Cho cung lugng giac c6 so d0x=—§+7 vGi k 1a sO nguyén tuy y. C6 bao nhiéu gia tri

3r
cua k théa man x € <—?;47r] ?

T kxm 3n 16
) —3t 7> "% k>—15
Loi giai. Gidi hé bat phuong trinh Tk = 50
——+—<4 k< —
g g o =3
e an 3r . 16 52 . £ o,
Tu do, dé x € —?;471: thi T <k< 3 Vi k 1a s0 nguyén nén c6 19 gia tri cua k (—1,0,...16,17)

thoa ycbt.

Vidu 11. Cho cung lugng giac c6 so dox:—Z—F?VOl sO k tuy y. C6 bao nhiéu gia tri cua k thoa

man x € (%E;ZE} 2

T km - 1
, 2te 73 )3
Loi giai. Gidi hé bat phuong trinh &= :
T km 27
——+—=<2r k<—

4 6 = 2
0 — 1 27 .
T d6, dé x € (%;2%} thi —5 <k< EX Vi k 1a s0 nguyén nén c6 14 gia tri cua k (0,1,...12,13) thoa
ycbt.

, G kw4
Vidu 12. Bi€u dién cac cung lugng gidc c¢6 so do x = 5 vGi k 1a sO nguyén tuy y.

Lui gidi.
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kr k2w O s % T
Tacox= > =1 Viy ¢6 2 diém bi€u dieén cung lugng giac cd so do ki'

e V6ik =0, x; =0, dudc biéu dién bdi di€m A.
n b wm g mv g
e Véik=1,x= > dudc biéu dién bdi diém B.

e V6ik =2, x3 =, dugc biéu dién bdi diém A’.

3r o .x .
e V6ik=3x4= 5 dudc bi€u dién bdi diém B'.

BAI TAP TU LUYEN

N e - R X .z z A kn 2,0 N A ~ N -
Bai 8. Bi€u dién cung lugng gidc ¢ so do x = 3 vGi k 1a sO nguyén tuy vy.
Loi giai.

kr k2w e 1 iex 6s km
Tacox= 3= 6" Viay c¢6 6 diém biéu dien cung lugng giac cd so do r

e V6ik =0, x; =0, dugc bi€u dién bdi di€ém M;.

T G A E 1o e
e VGik=1,x= 3 dudc biéu dién bdi diém M,.

2 4 R 2. R
Véik =2, x3 = 7” duce bidn dién bdi didm Ms.

V6i k = 3, x4 = 7, dugc biéu dién bsi di€ém M,.

4r o x4 a4
Véik =4, x5 = 3 dudc biéu dién bdi diém Ms.

5w o oum T mn aiw
° Véik:5,x6:?,dm)c biéu dién bdi diem M.

Bai 9. Biéu dién cung luong gidc c6 sd do x = —750°.
Loi giai.
Ta c6 x = —750° = —30 —2-360°. Vay diém dién géc —750° trang v6i diém
biéu dién cung lugng gidc —30°.
30 1 L
Lai co 360~ 12" Ta chia duong tron thanh 12 phan bang nhau.
Chi y géc —30° nam dudi truc Ox.
Khi d6 diém M biéu dién cung lugng gidc —750°.

s. o x oz 2m
Bai 10. Bicu dién cung lugng gidc c¢6 sO do x = R

Loi gidi.
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2
3 1 R
Ta co: % =3 Ta chia duong tron thanh 3 phan bang nhau. y
0 o 1.z ., 2n B
Khi d6 diém M biéu dién cung lugng gidc x = —3 i
A A
0] X
B/
e R - X 3 .. s A T P N A ~ N -
Bai 11. Biéu dién cac cung lugng giac c6 so do x = 3 + k7 v6i k 1a sO nguyén tuy y.
Loi giai.
, T mok2m o e e x
Tacox= 3 + k= 3 + - Viay c6 2 diém biéu dién cung lugng giac co so y
T B
dO X = § + kﬂ? Ml
T ot E 1 a i
e VGik=0,x = 3 dudc biéu dién bdi diém M. A A
0 X
e 4m B o m
e V6ik=1,x) =—, dudc biéu dién bdi diém M,.
3 M;
B/
" Tokmo s
Bai 12. Bi€u dién cac cung lugng gidc c6 so do x = ] + > V4i k la sO nguyén tuy y.
Loi giai.
n  km T k2w e 1 .p 1.x .
Ta co x = 2 + 7 = + W Vay c6 4 diém biéu dién cung lugng giac y
c6 sb do x. B
L v/ L2 1R e 30 M3 M,
e VG6i k=0, x; =——, dudc biéu dién bdi diém M.
4 /
A A
T 2 « X 9, .2
o V6ik=1,x =, dugc biéu dién bdi diém M. 0 o
k¥4 Ma M
o VGik=2x3= i dudc biéu dién bdi di€ém M;. B

5w ” @ .
e V6ik=3x4= i dudc biéu dién béi diém My,

e A X .z s A k 2,0 ) A A N s
Bai 13. Bi€u dién cung lugng giac ¢6 s6 do x = —% + ?ﬂ vGi k 1a sO nguyén tuy y.
Loi giai.
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n  km T k2mw e 1@ 1% .
Tacox=——+— =——+ —. Vay c6 6 diém biéu dién cung lugng giic y

6 4 6 6
¢6 so do x. B
ﬂ: 2 o« X 9. o2
e V6ik=0,x; =——, dudc biéu dien béi di€m M. M3 M,
6 '
A A
T 2 R o, -2
e V6ik=1,x, =, dugc bi€u dién bsi diém M,. 0 o
6 M, M,
i1 R
e V6ik=2x3= > dudc biéu dién bdi di€m B. B

5w O B e s
e Voik=3x4= T dudgc biéu dién bdi diem M3.

T B mam m g g
Véik=4,x5= % dudc biéu dién bdi diem My.

R¥/1 ¢ Ry me s
V(’Sik:5,x6:7,du’(§c biéu dién bdi diém B'.

Bai 14. Khi biéu dién cdc cung ludng gidc c6 s6 do x = km va y = k27 1én dudng tron lugng gidc, sb diém
chung nhén dugc 1a bao nhiéu?

Lui gidi.
T 0 T i 3 R
Tacox=km= - Vay ¢6 2 diém biéu dién cung lugng giac co so do x. y
B
o V6ik=0,x =0, dugc bidu dién béi didm A.
o V6i k=1, x, = 7 dugc biéu dién bi diém A’. o i
Ta c6 y = k2x. Viy c6 1 diém biéu dién cung luong gidc c6 sd do y. Véi 0 o
k =0,y = 0, dudc biéu dién bdi diém A. Viy s6 diém chung nhan dugc 1a 1
diém chung. -
B

v/

N e . [ X s .z z A n N
Bai 15. Khi bi€u dién cic cung lugng giac ¢ so do x = B +krvay= >

+ k27 1én dudng tron lugng giac,

s6 diém chung nhan dugc 14 bao nhiéu?

Loi giai.
2 " e )
Tacox=kmw= g -+ Tﬂ Vay c6 2 diém bieu dién cung lugng gidc co so do x. y
B
T F s E 3 e
e V6ik=0,x = > dudc biéu dién bai diém B.
3x . x . A’ A
o Véik=1,x= > dudc bi€u dién bdi di€m B'. 0 X
T 0 L2 g R . . R £t
Tacoy= 5 +k2m. Vay c6 1 diém biéu dien cung lugng giac c6 so do y. Voi
TL' g o X 2. g A A o 2 A o J
k=0,y= > dudc biéu dién bdi diém B. Vay so diém chung nhan dugc 1a 1 B
di€ém chung.
< Co o x m km . 5m A Ao .
Bai 16. Khi biéu dién cac cung lugng giac c6 so dox = 3 + > vay= 5 + k7 1én dudng tron lugng gidc,

s6 diém chung nhan dugc 14 bao nhiéu?
Lo gidi.
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T kr 7w k2w
Tacdx= -+ — = —+——. Vay ¢6 4 diém biéu dién cung ludng giac c6 y

32 3 4
s6 do x. B
1
n R
e V6i k=0,x; = —, dudc bi€u dién bdi diém M, . Nllvl
3 /
A A
i Sw o dx 1. aie 0 %
e Voik=1,x)= 3 dudc biéu dién bdi diém M,. N>
4r . , M 4
o Véik=1,x= 3 dudgc biéu dién bdi diem Ms;. B
s 11z 2 A E 4 me asd
e V6ik=1, xy =—— dudc biéu dién bdi di€m Mj,.
5w St kK2xm
Tacoy= 3 + k= 3 + 5 Vay c6 2 diém biéu dién cung lugng gidc c6 s6 do y.

5w 0 o B e e

V6ik=0,y; = T dudc biéu dién béi diém N;.
7,0 117: [ « X 2,0 A

Véik=1,y, = < dudc biéu dién bdi diém N,.

Vay s diém chung nhan dugc 1a 2 diém chung.

e A o - - R A N N .z [P X .z 2 A T A
Bai 17. Tim tat ca cac diém trén dudng tron lugng giac biéu dien cung lugng giac c¢6 so do x = T khong

trung v6i diém biéu dién cung lugng gidc c6 sb do y = k7.

wx wms 5 kr k2w
Loi gidi. Tacéx = — = ——. Vay c6 8 diém bi€u dién cung Iudng gidc c6 sb do x, 1an lugt biéu dién cic

cung lugng giac co s04do 0, 2_7t 4—” 6—” 8_7r 1()_7r 12—76 14%.
878787878787 8

Tacéy=kn = 27 Vay ¢6 2 diém biéu dién cung luong gidc c6 sb do y, 1an lugt biéu dién cic cung luong

2

, 2

Viy c6 6 diém thoa man ycbt.

gidc c6 s6 do 0,

2 krw

Bai 18. Tim tAt ca cdc diém trén duong tron lugng gidc bi€u dién cung lugng gidc c6 s6 do x = 3 + 3
. o iox iy s R k2m
khong trung véi diém biéu dién cung lugng giac c6 so do y = R

N ) 2 km  2m k2w
Loi giai. Tacox=—+—=—+ < Vay ¢6 6 diém biéu dién cung lugng gidc c¢6 s6 do x, 1an luot

3 3 3
biéu dién cdc cung lugng gidc c6 s6 do 2_7r B—E, 4—ﬂ, S—H, 6—71:, 7_7r
37373737373
Tacéy= szTC Vay ¢6 3 diém biéu dién cung luong gidc c6 s6 do y, 1an lugt biéu dién cac cung lugng gidc
2n 4w
3
Vay c6 4 diém thda man ycbt.

¢6 s6 do 0,—
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